Exercicel: (5 pts)

Soit a et b deux nombres réels. La fonction f est définie sur IR par: f(x)=(ax+b)e ™
1°)a) Calculer f'(x) et f(x).

b) Vérifier que, pour tout réel x: f(x)=—f"(x)-2f"(x).

2°) Démontrer que f admet une primitive F définie sur IR par : F(x)=(Ax+B)e ™ ott A
et B sont des nombres réels que 'on exprimera a 1'aide a et b.
3°) Déterminer a et b pour que f(0) =5 et f'(0) = -3.

Donner alors f'(x), f(x) et F(x).

Exercice2 : (5pts)

U, =1

oua, betc
U,,=au +bn+c

Soit la suite (U,) définie pour tout élément n e IN " par : {

sont trois nombres réels.
1°) Calculer a, b et ¢ sachant que U>=3, Us =4 et U =3.
2°) Onsuppose U,,;=2U -3n+4.

a) Soit la suite numérique (Vy) définie pour tout élément n e IN" par V, = U, - 3n +1.
Montrer que Vi est une suite géométrique dont on déterminera le premier terme et la
raison.

b) Calculer Vi en fonction de n. En déduire U, en fonction de n et calculer la limite
de U, quand n tend vers + o .

Probléme : (10pts)

On considere la fonction g définie sur IR par:g(x) = (1—x)e™ -1

1°) a) Déterminer les limites de gen —coet en + .

b) Calculer la dérivée g’ de la fonction g et dresser son tableau de variation.

¢) Calculer g(0) . En déduire le signe de g(x) suivant les valeurs de x.

2°) Soit f la fonction définie sur IR par: f(x) =xe™ —x+4. On appelle (Cs) sa courbe
représentative dans un repere orthonormal ( unité 2 cm).

a) Déterminer les limites de f en —wet en + .

b) Démontrer que la droite (A) d’équation y = -x + 4 est asymptote a (Cy).

Etudier le signe de f(x) - y et en déduire la position de (Cf) par rapport a (A).

¢) Calculer la dérivée f" de f.

d) Vérifier que f'(x) = g(x) et dresser le tableau de variation de f en utilisant le signe
de g(x) établit dans la question c) de 1°).

3°) a) A 1'aide du tableau de variation, déterminer le nombre de solution de
"équation f(x)= 0.

b) Donner un encadrement a 10! prés de chacune des solutions.

4°) Tracer (Cs), (A) et les tangentes a (Cr) au point d’abscisse-1;0;1;2;4. (Onen
indiquera le coefficient directeur).
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